Harjoitus 19.4.

1. Olkoot reaaliluvut a, b ja ¢ kaikki vélilla [0, 1]. Osoita, etta kaikki kolme lauseketta a(1—b),
b(1 — ¢) ja ¢(1 — a) eivat voi olla yhta aikaa suurempia kuin 1/4.

2. ABCD on kupera nelikulmio. Konstruoi nelikulmio seuraavasti: valitse A’ niin, ettd A on
janan DA’ keskipiste; valitse B’ niin, ettd B on janan AB’ keskipiste; valitse C’ niin, etta
C on janan BC" keskipiste ja valitse D’ niin, ettd D on janan C'D’ keskipiste. Osoita, ett3
a’ = ba, missa @’ on nelikulmion A’B'C'D’ ja a nelikulmion ABCD ala. (Neuvostoliiton
valmennustehtava)

3. Kolmen positiivisen luvun summa on 6. Mika on pienin arvo, jonka lukujen nelididen summa
voi olla? Entd mika on lukujen kuutioiden summan pienin arvo?

4. (Cauchyn—Schwarzin epayhtald). Olkoot a; ja bj, 1 < j < n, reaalisia. Osoita, ettd
(arby + arby + -+ apb,)* < (af + a3+ +a2) (B3 + 03+ +02).

Milloin yhtdsuuruus on voimassa?

5. Olkoon ) summa positiivisten lukujen ay, as, . . . , a, kaikista parittaisista tuloista ja olkoon
P lukujen nelididen summa. Naytd, ettd () < ”T_lP.
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