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1.

Todista viite: Jos {f,} on Cauchy-jono LP:ssi, 1 < p < oo, niin on olemassa osa-
jono {fn,}, joka suppenee melkein kaikkialla.

Tehtdvissad 2 ja 3 X C R” on Lebesgue-mitallinen ja 1 < p < oo.

Konstruoi jono funktioita L”(X):ssd s.e. se suppenee melkein kaikkialla, mutta ei
LP(X):ssi.

Konstruoi jono funktioita LP(X):ssi s.e. se suppenee LP(X):ssd, mutta ei melkein
kaikkialla.

Olkoon (X, M, p) téydellinen mitta-avaruus ja 1 < p < oo. Olkoon f, € LP(X),
neN, se. ||fn— fll, = 0ja f, = g melkein kaikkialla. Miké yhteys vallitsee f:n
ja g:n vililla ?

Olkoon (X, M, y) positiivinen mitta-avaruus. Joukko ® C L'(X) on tasaisesti in-
tegroituva, jos jokaiselle £ > 0 on olemassa 6 > 0 s.e.

/m du<e,
E

kun f € ® ja u(E) < §. Olkoon pu(X) < oo, {fn} € L'(X) ja f € L*(X). Todista
seuraava Vitalin suppenemislause: Jos { f,,} on tasaisesti integroituva, f,(z) — f(z)
melkein kaikkialla, kun n — oo, niin || f, — f||1 — 0, kun n — oc.



