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Harjoitus 3, 6.10.2004

1. Olkoon f € L'(p). Todista, ettd jokaiselle € > 0 on olemassa ¢ > 0 s.e.
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2. Todista Lebesguen dominoidun konvergenssin avulla
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3. Olkoot {f1}3, jono mitallisia funktioita, g € L'(u) ja fi > g p-melkein kaikkialla
jokaisella k. Todista, etté

/ liminf f; dp < lim inf/ fr dp.
x k—oo k—o00 X

4. Olkoon E C R ja maéaritellaan

i=1 i=1

Todista, ettd A\* on ulkomitta. Voidaanko [a;, b;] korvata avoimella valilld (a;, b;)?

5. Todista Egoroffin lause: Olkoot u(X) < oo, {f,}7°, jono mitallisia funktioita X —
C s.e. jono suppenee pisteittdin jokaisella x € X. Télloin jokaisella ¢ > 0 on
olemassa mitallinen joukko £ C X, jolle u(X \ E) < e s.e. {f,}>2, suppenee
tasaisesti E:ssid. (Vihje: Katso Rudinin tehtévin 16 vihjettd sivulta 73.)



