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1. Olkoon ¢ € C§°(IR?). Osoita, ettd kertomisoperaattori M,u(z) = q(x)u(x) on
jatkuva M, : H*(R?) — H*(R?), s € N.

2. Osoita, ettd jos kaikille f € C§°(B(0,1)) patee
1R a2z < C Il o)
niin on olemassa yksikasitteinen jatkuva laajennus
R: L*B(0,1)) — HY*(2),

missa L*(B(0,1)) = {f € L*(R?) | supp(f) C B(0,1)} on L*(R?):n aliava-
ruus.

3. Olkoon f : R? — R, f € L2(B(0,1)). Osoita, ettd f:n Fourier-muunnos f (&)
on laajennettavissa C2:n funktioksi, joka riippuu muuttujasta § = (£1,&2) € C?
ja kaikillan,, ny € C funktiot £; — f(gl,nQ) ja& — f(m, &,) ovat analyyttisia.

4. (Demo) Olkoon f € L*(B(0, R)), f : R? — R jae > 0. Osoita, ettd arvot
Rf(s,0), (s,0)€T,,

missd 7. = {(s,0) | s € R,0 = (cosq,sina), |a| < €} maaraavét f:n yksika-
sitteisesti. Onko kuvaus

R:L*(B(0,R)) — L*(Z), R:fw Rf|r,

hyvin asetettu?



