1. Olkoon {X_n}^∞_{n=0} F_n–mitallinen martingaali. Olkoon S ”stopping time”, s.e. P(S < ∞) = 1, E(|X_S |) < ∞ ja ∫ {S>n} |Xn| dP → 0 kun n → ∞. Osoita, että ∫ {S>n} | |X_{S(ω)}(ω) | | dP(ω) → 0 ja E(|X_{S∧n} − X_S |) → 0 kun n → ∞.

2. Olkoon {Y_n}^∞_{n=0} jono riippumattomia satunnaismuuttujia joilla P(Y_n = 1) = P(Y_n = −1) =^1_2 kaikilla n = 0, 1, . . . . Olkoon F_0 = {?, Ω}, F_n = σ(Y_1, Y_2, . . . , Y_n), S_0 = 0, S_n = ∑_n k=1 Y_k , n = 1, 2, . . . . Määritellään

sgn x = 1 , x > 1 0 , x = 0 −1 , x < 0 sekä M_0=0, M_n = ∑_n k=1 sgn(S_{k−1})Y_k , n = 1, 2, . . . . Osoita, että M_n on martingaali sekä määrää prosessin {|S_n|}^∞_{n=0} Doobin hajotelma.