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1.

Jos A, B C R", merkitddn A+ B = {x +y | = € A ja y € B}. Osoita ett4
A + B on kompakti, jos joukot A ja B ovat kompakteja.

. Olkoot f, g € C(R") (tai € L*(R™)), joista ainakin toisen kantaja on kompakti.

Osoita, etta
supp(f * g) C suppf + suppy.
(i) Laske 9%z”, kun o, 3 ovat multi-indekseja.
(i1) Todista multinomikaava

(14 . +2,)™ = Z ;"x“.

laf=m

[Opastus: Kayté hyvéksesi havaintoa, jonka mukaan polynomi héviaa ident-
tisesti, jos sen jokainen osittaisderivaatta haviéé origossa. Totea ettd oikean
ja vasemman puolen lausekkeilla on samat derivaatat origossa.|

. Todista (formaali) Taylorin kaava multi-indeksiformalismissa: jos f : R — C,

niin o ()
(0% T o
a>0

kun z, h € R". [Ehdotus: Riittaa tarkastella tapausta x = 0. Méaérittele (yhden
reaalimuuttujan funktio) g asettamalla g(¢) = f(th) ja huomaa, ettd luonnolli-
sella tulkinnalla g™ (¢) = ((h10y + ... + h,,0,)* f)(th). Sovella multinomikaa-
vaa (edellinen tehtéva) ja Taylorin kaavaa yksiulotteisessa tilanteessa, jonka voit
olettaa tunnetuksi.]

. (Demotehtéva.) Todista log |z| € D'(R) ja

d log || 1
— log|z| = p.v.—.
dx & P T



